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Tercer juego de ejercicios

1. Considere un modelo de generaciones solapadas con intercambio puro. En la
economia hay un Unico bien y es perecedero. Hay dos tipos de individuos (h=A,B),
igualmente numerosos y con funcion de utilidad u(cyp,can) = cin-czn - LOS individuos de

tipo A tienen una dotacion 10 cuando son jovenes y 0 de viejos, mientras que los de tipo
B tienen 0 de jovenes y 10 de viejos. Hay un gobierno que cobra un impuesto a los
jévenes de tipo A exclusivamente (los demas no pagan impuestos) y que asciende a 3
por cada joven de tipo A.

i) Determine las funciones de consumo de los jovenes y los viejos y las funciones de
ahorro de los jovenes para cada tipo de individuo (es decir, determine: c1a(.), C2a(.),

Sa(.), c1s(.), C28(.) Y s&(.))-
ii) Determine la tasa de interés en equilibrio.

2. Considere un modelo de generaciones solapadas en intercambio puro. Los individuos
son idénticos, reciben dotaciones (es, €2) y su funcion de utilidad es u(c,,c,) = c..c, -S6lo

una parte de la dotacion del segundo periodo es observable para un prestamista (w). Por
lo tanto, los agentes podrian en principio enfrentar un racionamiento de crédito en el
primer periodo.

i) Escriba el programa de maximizacion de utilidades de los individuos.

ii) Escriba las funciones de consumo de jovenes y viejos, tanto en condiciones en que la
restriccion de crédito es operativa como cuando no lo es.

iii) ¢ Es operativa la restriccion de crédito en el equilibrio general de esta economia?

3. Considere dos paises poblados por individuos que viven dos periodos. En cada
momento del tiempo coexisten dos generaciones. Los habitantes del pais h (h (A,B))

reciben e;n unidades del bien de consumo cuando son jévenes y e, unidades cuando son
viejos. Sus preferencias pueden ser representadas por la siguiente funcion de utilidad:
u(Cyy, Can )= 2¢,,°° +¢,,°°. Ambos paises tienen la misma poblacion.

3.1.;Cuaél es el consumo de equilibrio en cada pais (Cya, C2a, C18 Y C28), Si N0 hay
comercio internacional y las dotaciones recibidas por sus habitantes (es, €2n) son (9,4) y
(4,9) para los paises A y B, respectivamente? Explique brevemente.

3.2.;Cudl es la tasa real de interés de equilibrio en cada pais?

Suponga ahora que estos paises se abren al comercio internacional.

3.3. Determine la tasa de interés real de equilibrio.

3.4. Determine el consumo de equilibrio y el ahorro de los jovenes del pais A.

3.5. Represente graficamente, poniendo las curvas de ahorro de los jévenes de ambos
paises en el eje de abscisas y la tasa bruta de interés (R) en el de ordenadas. Identifique
en el grafico el equilibrio con comercio internacional.

4.- Considere un modelo de generaciones solapadas con produccion. La poblacién es
constante y ha sido normalizada a 1. Los individuos viven dos periodos, estan dotados
de una unidad de trabajo en el primer periodo y no les interesa el ocio. Su funcion de
utilidad esu(¢!,,¢c',) =In¢t, +BInct, . Hay empresas atomisticas que producen con una

tecnologia Cobb-Douglas: v, =k*.L* ; 0<a<1.No hay gobierno.
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4.1. Determine la funcion de ahorro de los jovenes. Represente esta funcion en el par de
ejes (ahorro, tasa de interés bruta).

4.2. Determine la ecuacion de transicion (ki1 = G(ki)). Represente graficamente en el
par de ejes (ki, Kt+1).

4.3. ;Cuantos estados estacionarios existen en este modelo? ¢Cual es el stock de capital
en cada uno de ellos? ;Cuales estados estacionarios son estables y cuéles inestables?

Pauta de respuesta
1. (i) Los individuos resuelven:

Max u(Cy,, Cyp) = Cyy Cp

Clh*czh

sujeto a: C,, +C,,/R<e,, —7,, + &, /R

La condicion de Euler es: R=u,(.)/u,(.)=C,,/C,,
Usando este resultado en la restriccion presupuestal:
C,+RC,/R=2C, =e, -7, +&,,/R

Entonces:
1 R
Cun :E(elh —ty+e,/R) 5 Cy =E(elh ~ 7 +€5/R)

1 1
Sh =€ — 71 —Cy =8, — 7y _E(elh — Ty +e2h/R)=§(elh — Ty _ezh/R)

Sustituyendo por los valores del ejemplo:

Cm? . C,=TR/2: S, =7/2
10
Cio=3r + Cua=10/2; Sy=-5/R

1.ii) El equilibrio. La cantidad de individuos tipo A es igual a la cantidad de individuos
tipo B. Entonces en equilibrio deberéa verificarse que: S, +S; =S =0

Por lo tanto, la tasa de interés de equilibrio debe satisfacer:

7 5 10

———= = R=—
2 R 7

Graficamente:
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2.0)
Maximizar  C,C,
C.C,
sujeto a: C,+C,/R<e +e,/R
C,<e+W/R; w<e,
C,20;C,2>0

2.ii) Si la restriccién no es operativa: R =u, /u, =C,/C, . Usando este resultado en la
restriccion presupuestal: 2C, =e, +e,/R. Y por lo tanto:

1 R
C, =E(el +62/R); C, =E(e1 +ez/R)

Si la restriccion es operativa: C, =e, +W/R ; C, =e, —w

2.1i1) La restriccion de crédito no puede ser operativa en equilibrio en este ejemplo
porgue todos los individuos son iguales. Siendo todos iguales, no puede haber un
equilibrio en el que alguien pida prestado.

3.1. Sin comercio internacional, en equilibrio los individuos consumen sus dotaciones
dado que las poblaciones son homogéneas.

3.2. Tasa de interés de equilibrio:

0. 05
Cyy :z(cmj R
-0.5 C

Por lo tanto: R, =2(4/9)"° =4/3 ; R, =2(9/4)° =3

3.3. Con comercio internacional debera cumplirse que: S, +S; =0

2

Sabemos que C,, = RTClh y Cy+Cy/R=ey +e,/R
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4 4
Operando: Cy, = m(elh +e,/R) 5 Sy =¢e, _m(elh +e;/R)

Por lo tanto, la tasa de interés mundial debera ser tal que:
4 = 4 —
€1a _ﬁ(em + eZA/R)+ € _ﬁ(eﬁs +e,5/R ): 0

Operando: R =2 (Descarto una raiz negativa porque esté fuera del dominio de R).

34.C,(R)=22/3 ; s,(R)=5/3

3.5.
TSR
R —
SR
> ?
9 S

4.1. La condicion de Euler es:

u C,
i - % = Rt+l = C; = ﬂRtJrlClt

La restriccion presupuestal: C! +C} /R,,; =W,

Combinando la condicién de Euler y la restriccion presupuestal:
(1+ :B)Clt =W,

Por lo tanto, el ahorro de los jovenes resulta:

S(Rm) =Wt - Clt = %Wt
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v

4.2. Determine la ecuacion de transicion (k,,, = G(k, )). Represente graficamente en el
par de ejes (k,,K,,,):

(1+ n)kt+1 = Z(Rt+1’Wt)
En este caso, n=0 y la funcion de ahorro es la que encontramos antes. Entonces:

Kisa zlﬁ W,
+p

Asuvez, el salarioes: W, = f(k,)—k, f'(k)=(1-a)k,*

La ecuacion de transicion queda: k., :L(l—a)kf‘

45°
ke

v

ki
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4.3. Hay dos estados estacionarios: k; =0y k, = %(1— a)(k;)a. El capital per capita
_+_
L
* 1-
del estado estacionario con capital positivo es entonces: k, = (%(1— a)] ", Como
+

surge de la figura, es estable el estado estacionario con capital positivo e inestable el
estado estacionario con capital cero.



